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3. Mis se krece kroz lavirint prikazan na slici. Pri svakom koraku, on napusta prostoriju u kojoj se nalazi, tako §to nasumic¢no bira
neka od vrata, i tako prelazi u narednu prostoriju. Predstaviti Markovljevim lancem ovaj proces na sledeé¢i nacin:
a) Odrediti njegova stanja (nacrtati ih).
b) Odrediti moguce prelaske medju stanjima i prikazati ih strelicama na crtezu.
c) Odrediti i upisati verovatnoce prelazaka.




3. Igrat A i B igraju igru koja se zove ”isti nov¢iéi”. U svakom potezu oba igraca tajno okrenu jedan svoj novéié na pismo ili glavu,
a onda u isto vreme otkrivaju svoj izbor drugom igracu. Ako su oba nové¢iéa okrenuta na istu stranu (oba na pismo, ili oba na
glavu), tada A ”osvaja” novcié koji je B okretao. U suprotnom (jedan novécié je okrenut na pismo, a drugi na glavu), B osvaja
novcié koji je do tada pripadao A. Igra se zavr3ava kada jedan od igraca izgubi sve svoje novci¢e. Na pocetku igre igraci imaju
ukupno 5 novéica, ali ne znamo kako su tih 5 novciéa raspodelili medju sobom.

a) Opisati Markovljevim procesom ovu igru. Neka svakom stanju odgovara BROJ novéi¢a koji u tom trenutku poseduje igrac

b) Dobili smo informaciju o pocetnom stanju igre: igra¢ A je krenuo sa 3 novcica, a igra¢ B sa 2. Odrediti u ovom slucaju
verovatnocu da igra¢ A izgubi sve nov¢iée u tatno 5 poteza.

c) Uvedeno je novo pravilo u igru: ako jedan od igraca ostane bez novcica, igra se nastavlja tako sto mu drugi igrac¢ pokloni
jedan svoj novcié. Nacrtati novi Markovljev lanac sa ovom izmenom.
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3. 5 belih lopti i 5 crnih lopti rasporedjeno je u dve kutije: levu i desnu. Svaka kutija sadrzi po pet lopti. Igramo igru ”zamene
lopti” tako $to u svakom koraku, u isto vreme, izvuc¢emo nasumi¢no po jednu loptu iz svake kutije, i zamenimo ih.
a) @ Opisati Markovljevim procesom ovu igru. Neka svakom stanju odgovara BROJ belih lopti koji se nalazi u levoj kutiji.
Odrediti moguce prelaske kroz stanja. U ovom delu zadatka nije potrebno utvrditi verovatnoce prelazaka.
b) @ Odrediti verovatnoce prelazaka kroz stanja u Markovljevom procesu opisanom gore.
c) Dobili smo informaciju o po¢etnom stanju igre: u levoj kutiji se nalaze 2 bele lopte. Odrediti u ovom slu¢aju verovatnoéu
da u levoj kutiji ostanu samo crne lopte nakon 4 zamene.
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3. Marko ima 4 kisobrana. Neki su mu kod kuée, a neki u kancelariji. Pretpostavimo da se Marko krece samo od kuce ka kancelariji,
i iz kancelarije ka kuéi. Ponese kiSobran sa sobom, samo ukoliko pada kisa. Ukoliko ne pada kiSa, ne nosi kiSobran sa sobom
nazad, nego ga ostavlja (kod kuée ili u kancelariji). Moze se dogoditi da su svi kiSobrani na jednoj lokaciji, da je Marko na
drugoj, i ukoliko po¢ne da pada kisa, a Marko mora da krene, tada Marko pokisne. Pretpostavimo da je p verovatnoca da ce
padati kisa. Ako svakom stanju odgovara BROJ kisobrana koji se nalaze na lokaciji gde je Marko TRENUTNO (ili kuéa ili
kancelarija), tada:

a) Navesti u koje stanje se moze predi iz stanja ”70” i sa kojom verovatnotom?

b) Opisati Markovljevim lancem predstavljene tranzicije: odrediti moguéa stanja i prelaske kroz njih. U ovom delu nije
potrebno odrediti verovatnoce prelazaka.

c) Odrediti verovatnoce prelazaka kroz stanja u Markovljevom procesu opisanom gore.

d) Dobili smo informaciju o po¢etnom stanju: Marko se nalazi na lokaciji gde je samo jedan kisobran. Koja je verovatnoca
da ¢e nakon 5 prelazaka, Marko pokisnuti samo jednom?
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