Drugi deo ispita iz Matematicke obrade eksperimentalnih podataka na TMF-u u Beogradu januarski rok 2023. A grupa

. Pera izvladi jednu kuglicu iz kutije u kojoj se nalazi sedam kuglica oznacenih brojevima 3, 4, 5, 6, 7, 8 1 9. Ako je izvucen broj
deljiv sa 3, dobija 1 poen, ako je izvuén broj deljiv sa 4, dobija 2 poena, a u ostalim slucajevima dobija 3 poena. Slucajna
promenljiva X predstavlja broj poena koje je Pera osvojio. Slu¢ajna promenljiva Y uzima vrednost 0 ako je izvuCen paran broj,
a vrednost 1 u suprotnom. Slu¢ajna promenljiva Z uzima vrednost ostatka pri deljenju izvucenog broja sa 4.

a) | 3| Odrediti raspodelu dvodimenzione sluc¢ajne promenljive (X, Y)

b) | 3| Odrediti raspodelu dvodimenzione slu¢ajne promenljive (X, Z)

c) [2] Odrediti P(Y = 0|X = 3)

d) [3] Odrediti P(X < 3,Y =0)

e) [3] Odrediti P(X < 3,Y =0,Z = 0)
f) . Odrediti F(XY).

. Pretpostavimo da pH vrednost zemljista jednog regiona ima normalnu raspodelu sa p = 6 i o = 0.1. Ako je sa tog podruzja uzet
jedan uzorak zemljista, naéi verovatnoéu da uzeti uzorak ima pH vrednost

a) | 4| jednaku 5.5,
b) [4]izmedju 5.9 i 6.15,
c¢) | 4| vecu od 6,

d) | 4 | najvise 5.95.

. Taj-brejk u tenisu dobija igra¢ koji prvi osvoji 7 poena, osim ako je rezultat 7-6, i tada se igra nastavlja sve dok jedan od igraca
ne osvoji dva poena prednosti. Pretpostavimo da je igra stigla do situacije kada jedan igra¢ pokusava da osvoji ta 2 poena
prednosti. Pretpostavimo da server osvaja poen sa verovatno¢om 0.6, i da samo jedan igra¢ servira u ovom taj-brejku. Neka
stanje Markovljevog lanca predstavlja razliku poena izmedju servera i drugog igraca, tj. stanje je 70", ako je rezultat, npr 7-7 ili
8-8, stanje je ”-1” ako je rezultat 6-7, itd.

a) Koja stanja ¢e biti zavrsna?

b) Opisati Markovljevim procesom ovaj proces.

c) Koja je verovatnoca da gem osvoji igra¢ koji ne servira, ako je u prednosti 1 poen?

Resenja na TMF-u u Beogradu januarski rok 2023. A grupa
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¢) Potrebno je naéi sve puteve koji vode iz stanja ”-1” u ”-2”
p(-1—=-2)+p(-1-0—=-1—--2)+p(-1=20—=>-1=0—=—-1—-2)+..=
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