
Drugi kolokvijum iz Matematike 2 na TMF-u u Beogradu 8.06.2019. A grupa

1. 6 Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f (x, y) = ex+y
(
x2 − y2

)
.

2. 6 Izra£unati
∫
l

(
xy + 2y2

)
ds, ako je l : 18x2 + 18y2 − z2 = 81, z = x2 + y2. (skica)

3. 6 Izra£unati povr²inu tela odre�enog relacijama x2 + y2 + (z − 2)2 ≤ 4 i z ≤ 2−
√
x2 + y2. (skica)

4. 6 Izra£unati zapreminu tela odre�enog relacijama z ≤ x2 + 3y2, z ≥ 0, x ≥ 0, y ≥ x, y ≤ 2− x2. (skica)

5. a) 2 Promeniti redosled integracije
2∫
0

dx

√
2x∫

2x−2
f(x, y) dy . (skica)

b) 2 Izra£unati
∫
C

3xy dy , gde je C deo negativno orijentisane krive x2

9 + y2

4 = 1 od ta£ke (0, 2) do ta£ke (3, 0) . (skica)

c) 2 Izra£unati
∫∫∫
G

z dxdydz, gde je G oblast odre�ena uslovima 0 ≤ x ≤ 1
2 , x ≤ y ≤ 2x, 0 ≤ z ≤

√
1− x2 − y2 .

Drugi kolokvijum iz Matematike 2 na TMF-u u Beogradu 8.06.2019. B grupa

1. 6 Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f (x, y) = ex+y
(
y2 − x2

)
.

2. 6 Izra£unati
∫
l

(
x2 − 2xy

)
ds, ako je l : 8x2 + 8y2 − z2 = 16, z = x2 + y2. (skica)

3. 6 Izra£unati povr²inu tela odre�enog relacijama x2 + y2 + (z − 4)2 ≤ 16 i z ≥ 4 +
√
x2 + y2. (skica)

4. 6 Izra£unati zapreminu tela odre�enog relacijama z ≤ 2x2 + y2, z ≥ 0, x ≤ 0, y ≥ −2x, y ≤ 3− x2. (skica)

5. a) 2 Izra£unati
∫∫∫
G

z dxdydz, gde je G oblast odre�ena uslovima 0 ≤ x ≤ 1
2 , 0 ≤ y ≤ x, 0 ≤ z ≤

√
4− x2 − y2 .

b) 2 Promeniti redosled integracije
3∫
0

dx

√
3x∫

3x−6
f(x, y)dy . (skica)

c) 2 Izra£unati
∫
C

2xy dx , gde je C deo pozitivno orijentisane krive x2

4 + y2

9 = 1 od ta£ke (0,−3) do ta£ke (2, 0) . (skica)

Drugi kolokvijum iz Matematike 2 na TMF-u u Beogradu 8.06.2019. I grupa

1. a) 2 Odrediti oblast de�nisanosti funkcije f (x, y) =
√
4− x2 − y2 + ln (y + x+ 1) + 1

x2−2x+y2−2y+2 ; (skica)

b) 4 Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f (x, y) = −2x2 − 4y2 + 2x+ 2y − 4xy − 12.

2. 6 Izra£unati
∫
l

(
3x2y + y2

)
ds, ako je l : 3x2 + 3y2 − z2 = 8, z =

√
x2 + y2. (skica)

3. 6 Izra£unati
∫∫
D

dxdy
(x2+y2)2

, gde je D oblast odre�ena relacijama x2 + y2 + 4y ≥ 0 , x2 + y2 + 8y ≤ 0 , x ≤ y ≤
√
3
3 x. (skica)

4. 6 Izra£unati zapreminu tela G =
{
(x, y, z) | x2 + y2 + z2 ≤ −4z, z +

√
x2 + y2 ≤ 0, y ≥ 0

}
. (skica)

5. a) 2 Promeniti redosled integracije
2∫
0

dy
4−y∫
√
2y

f(x, y) dx ; (skica)

b) 2 Izra£unati
∫
L

x dy , gde je L negativno orijentisana kontura koju obrazuju linije x = y2, x = 1 ; (skica)

c) 2 Izra£unati
∫ 1

0
dx
∫ 1

0
dy
∫ 0

x−y (z + y − x) dz.

Drugi kolokvijum iz Matematike 2 na TMF-u u Beogradu 8.06.2019. II grupa

1. a) 2 Odrediti oblast de�nisanosti funkcije f (x, y) = ln
(
16− x2 − y2

)
+
(
x2 − 4x+ y2 − 4y + 8

)−1
+
√
x− y + 4; (skica)

b) 4 Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f (x, y) = −4x2 − 2y2 + 2x+ 2y − 4xy − 12.

2. 6 Izra£unati
∫
l

(
x2 + 4y2x

)
ds, ako je l : 2x2 + 2y2 − z2 = 9, z =

√
x2 + y2. (skica)

3. 6 Izra£unati
∫∫
D

dxdy
(x2+y2)2

, gde je D oblast odre�ena relacijama x2 + y2 + 4x ≥ 0 , x2 + y2 + 8x ≤ 0 ,
√
3x ≤ y ≤ x. (skica)

4. 6 Izra£unati zapreminu tela G =
{
(x, y, z) | x2 + y2 + z2 ≤ −2z, z +

√
x2 + y2 ≥ 0, x ≥ 0

}
. (skica)

5. a) 2 Izra£unati
∫ 1

0
dx
∫ 1

0
dy
∫ x+y

0
(x+ y − z) dz ;

b) 2 Promeniti redosled integracije
3∫
0

dy
6−y∫
√
3y

f(x, y) dx ; (skica)

c) 2 Izra£unati
∫
L

x dy , gde je L pozitivno orijentisana kontura koju obrazuju linije x = −1, x = −y2 . (skica)


