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. @ Izracunati f T - arctg

Prvi kolokvijum iz Matematike 2 na TMF-u u Beogradu 15.06.2017. A grupa

. @ Izracunati f x - arctg dx.

2 -1

) @ Izra¢unati povrsinu dela kruga x? + y? = 4 koji se nalazi izmedju prave x = 1 i tangente na krivu y = z? — 5z + 11 u tacki
T(3,5).

X

@ Odrediti zapreminu tela nastalog rotacijom lika ograni¢enog gornjim lukom elipse x = 3 cost, y = 2sint i pravama y = ﬁ,
x = —y. Rotacija se vrsi oko x-ose.
e .. .. . sinz — 1 .
@ Odrediti jednac¢inu tangentne ravni i normale na povrs z(z,y) = y - arctg(x) + In(z + y) + xﬁ + 2 u tacki M(0,yo,2).
Y x
a) Odrediti drugi parcijalni izvod z;/, funkcije 2(x,y) = cos v T2y,
da? + x4+ 4
b) | 2| Izracunati [ ———dx.
) [2] Izracunati [ sl

c) Primenom odredjenog integrala odrediti duzinu kradeg dela kruznice x? + y? = 8, koji se nalazi izmedju tacaka M(2,2) i

N(—v/8,0).
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:c 4dz.

2 —

@ Izra¢unati povréinu dela kruga z? + y? = 4 koji se nalazi izmedju prave = 1 i tangente na krivu y = z? — 7z + 7 u tacki
A(3,-5).

@ Odrediti zapreminu tela nastalog rotacijom lika ograni¢enog gornjim lukom elipse x = 2cost, y = 3sint i pravama y = —uz,
y = v/3z. Rotacija se vrsi oko x-ose.

iny —1
. @ Odrediti jednac¢inu tangentne ravni i normale na povrs z(z,y) = x - arctg(y) + In(x + y) + y% + 3 u tacki M(xo,0,3).
€T Y
3z +x+1
2| Izracunati [ —————dx.
a) zracunati | P

b) Primenom odredjenog integrala odrediti duzinu kraéeg dela kruznice 22 + y2 = 8, koji se nalazi izmedju tacaka A(\/g, 0) i
B(-2,2).
c) Odrediti drugi parcijalni izvod z;, funkcije 2(x,y) = cos ety
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1
1. @ Izracunati fv 1-— gl‘QdS, gde je v odredjena jednacinama z — 5 = —2x2 — 92, 2z = /222 + 2 (slika).
2. @ Odrediti zapreminu tela ograni¢enog sa povrsi z+ 1 = 22 + 4?2, gornjim delom sfere 2% +y%+ (2 — 3)? = 4 i ravni z = 0 (slika).

3. @ Izracunati masu tela odredjenog relacijama 2 4+ % + 22 < 9, 22 + 9% — 22 < 11 2z > 0, ako je gustina p(z,y, z) = z (slika).

4. @ Izra¢unati masu dela povrsi z = 1 4+ /22 + 92 koji se nalazi izmedju povrsi z2 4+ y? + 22 = 51 z = 3, ako je gustina
p(z,y,2z) =1+ z (slika).

2
5. a)|2|Izracunati [[, (z +9)
T

2 _ 2xy + y2
b) | 2| Izracunati integral [,(z 4+ 1)dz + ydy + y*dz, gde je I odsecak prave od tacke A(0,0,1) do B(0,2,2).
¢) | 2| Odrediti granice integracije [}, f(z,y)dzdy u oba slucaja, ako je D = {(z,y)|x < 2,z >y > 0} (slika).

dxdy, gde je D = {(z,y) |0 <ax+y <3,1 <z —y<2} (slika).
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1. Kriva « se nalazi na visini z = 2.
x = \/5 cost
v y = 2sint
tel0, 27)

fo% V1 + cos2 tv/24/1 + cos? tdt = 27v/2 + /2

2. Moze preko dvojnog ili trojnog integrala. Jednostavnije je preko trojnog. Presek sfere i paraboloida se nalazi na visini z = 3.

Pogodna je smena polarno-cilindri¢nim koordinatama:

T = pcosy
smena : y = psing
z=2z



Telo G : e[0, 2], ze[0 ,3],pe[0,\/z+ 1]
Telo G : ¢el0, 27], z€[3, 5], pe[O, —(z—3)7]
167

V(G) =Vi+Va = V(G1) + V(Gs) = [Z7de [ dz [ pdp+ [T7de [2 dz [V pdp _TJFT

3. Trojni integral. Presek sfere i hiperboloida se nalazi na visini z = 2.
Pogodna je smena polarno-cilindriénim koordinatama:

T =pcosy
smena:{ Y= psing
z=z
Telo G : el0, 27], z€]0, 2], pe[0, V1 + 22]
Telo Gs : pel0, 27T],Z€[2,3],p6[0 V9 — 22
= 257
m(G) = m(G1) + m(Gsa) = dga fo dz fo pder f dy f; dz [, Vo= zpdp 6m + -

4. Povrsinski integral. Presek sfere i konusa se nalazi na visini z = 2.

T = pCcos¢y

) y=psing
D ©el0, 27]

pell, 2]

px,y,2)=1+z=1+1+ /22 +y>=2+p

v

27 2 3272
m=Jo"d¢ [ 2+ p)V2dp = —
5. a)
rt+y=u
smena:{ T—Yy=0v
J=-1/2
1=9/4.

b)l: e =0,y =2t,z=1t+1,te[0,1]. I=10/3
o) I = [y du [y f(z,y)dy = [} dy [} f(x,y)da.
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1
) @ Izracunati f,y 1-— 6y2d5, gde je v odredjena jedna¢inama z — 5 = —z% — 2y2, 2z = /22 + 2y? (slika).

. @ Odrediti zapreminu tela ograni¢enog sa povrsi 22 + 2 = z + 2, gornjim delom sfere 22 + y? + (z — 2)? =41 z = 0 (slika).
) @ Izracunati masu tela odredjenog relacijama z2 + 3% — 22 < 1, 2% +y? + 22 < 19i 2z > 0, ako je gustina p(z,y, 2) = z (slika).

) @ Izra¢unati masu dela povr§i z = /22 + y? koji se nalazi izmedju povrsi 22 + y? + (2 + 1)2 = 51 2z = 2, ako je gustina
p(z,y,2) =z + 2 (slika).

a2
a) | 2| Izracunati [ :CQSLxTyy)ijdedy’ gdeje D={(z,y) | 1<z +y<3,0<z-—y<1} (slika).

b) | 2] Izracunati integral [, xda + (y — 1)dy + z*dz, gde je | odsecak prave od tacke A(1,0,0) do B(2,0,2).
¢) | 2| Odrediti granice integracije [}, f(z,y)dzdy u oba slucaja, ako je D = {(x,y)|x < 4,y > z} (slika).



