
Ïðâè êîëîêâèjóì èç Ìàòåìàòèêå 2 íà ÒÌÔ-ó ó Áåîãðàäó 28.06.2016. I ãðóïà
1. 6 Èçðà÷óíàòè èíòåãðàë

´
x ·
√
1 + x2 arctg x dx.

2. 6 Èçðà÷óíàòè çàïðåìèíó òåëà êîjå íàñòàjå ðîòàöèjîì îêî x-îñå ôèãóðå êîjó îáðàçójó êðèâå y = 36
x2+9

è y = 6− x2 . (ñëèêà)

3. 6 Èçðà÷óíàòè îáèì êðèâå x = 3 cos3 t, y = 3 sin3 t . (ñëèêà)

4. 6 Íà åëèïñîèäó x2

36
+ y2

4
+ z2

9
= 1 íà£è òàíãåíòíó ðàâàí è íîðìàëó ó òà÷êè A(2

√
3, y0 > 0,

√
3).

5. a) 2 Èçðà÷óíàòè
´

2x2−x+4
x3+2x

dx.

b) 2 Èçðà÷óíàòè ïîâðøèíó ðàâíîã ëèêà îãðàíè÷åíîã ôóíêöèjàìà x = 0, y =
√
x, y = 2− x . (ñëèêà)

c) 2 Íà£è òîòàëíè äèôåðåíöèjàë ôóíêöèjå z =
√
xy ln(x+ y) + 2x− 3 ó òà÷êè À (1, 1).
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1. 6 Èçðà÷óíàòè èíòåãðàë

´ √
1− x2 arcsinxdx.

2. 6 Èçðà÷óíàòè çàïðåìèíó òåëà êîjå íàñòàjå ðîòàöèjîì îêî x-îñå ôèãóðå êîjó îáðàçójó êðèâå y = 6
x2+1

è y = x2 + 2 . (ñëèêà)

3. 6 Èçðà÷óíàòè ïîâðøèíó îáðòíå ïîâðøè êîjà íàñòàjå ðîòàöèjîì êðèâå x = 2 cos3 t, y = 2 sin3 t îêî x-îñå. (ñëèêà)

4. 6 Íà åëèïñîèäó x2

8
+ y2

16
+ 4z2 = 1 íà£è òàíãåíòíó ðàâàí è íîðìàëó ó òà÷êè A( 8√

10
, 4√

10
, z0 > 0).

5. a) 2 Èçðà÷óíàòè
´

2x−x2−3
x3+3x

dx.

b) 2 Èçðà÷óíàòè ïîâðøèíó ðàâíîã ëèêà îãðàíè÷åíîã ôóíêöèjàìà y = 0, x =
√
y, x+ y = 2 . (ñëèêà)

c) 2 Íà£è òîòàëíè äèôåðåíöèjàë ôóíêöèjå z = y
x4 ln(y2 + 1) + 3xy − 6 ó òà÷êè Ì (1, 0).

Äðóãè êîëîêâèjóì èç Ìàòåìàòèêå 2 íà ÒÌÔ-ó ó Áåîãðàäó 28.06.2016. I ãðóïà
1. 6 Èçðà÷óíàòè

´
L

(z − 2x)dx+ (z + 2y)dy + (x− y)dz äóæ êðèâå L : z = x2 + y2, z = 2x îðèjåíòèñàíå ïîçèòèâíî ãëåäàíî èç òà÷êå

N (0, 0,−25). (ñëèêà)

2. 6 Èçðà÷óíàòè
˜
D

7·å5y−7x√
1−4x2−4xy−y2

dxdy, ãäå jå îáëàñò D äàòà ñà D : 5y − 7x = 0, 5y − 7x− 2 = 0, 2x+ y = 0, 2x+ y − 1 = 0.

3. 6 Èçðà÷óíàòè ìàñó òåëà îäðå¢åíîã ðåëàöèjàìà 9 ≤ x2 + y2 + z2 ≤ 16, z ≥ 0, y ≤ 0 àêî jå ãóñòèíà äàòà ñà

ρ (x, y, z) = 5(x2 + y2). (ñëèêà)

4. 6 Èçðà÷óíàòè
˜
S

1√
2z2+1

dS, ãäå jå S äåî ïîâðøè x2 + y2 − z2 = 1 êîjè ñå íàëàçè èçìå¢ó ðàâíè z = 0 è z = 2
√
2. (ñëèêà)

5. a) 2 Èçðà÷óíàòè äóæèíó ëóêà êðèâå x = 3t2, y = 3(t− 1
3
t3), z = 3(t+ 1

3
t3), 0 ≤ t ≤ 1.

b) 2 Èçðà÷óíàòè
˝
G

zdxdydz, ãäå jå G äàòà ñà G : x2 + y2 ≤ 9, 2 ≤ z ≤ 3

c) 2 Èçðà÷óíàòè çàïðåìèíó òåëà îäðå¢åíîã ðåëàöèjàìà 0 ≤ z ≤ 3−
√
x2 + y2 . (ñëèêà)

Äðóãè êîëîêâèjóì èç Ìàòåìàòèêå 2 íà ÒÌÔ-ó ó Áåîãðàäó 28.06.2016. II ãðóïà
1. 6 Èçðà÷óíàòè

´
L

(x+ z)dx+ (2y − z)dy + (x+ y)dz äóæ êðèâå L : z = x2 + y2, 2y − z = 0 îðèjåíòèñàíå ïîçèòèâíî ãëåäàíî èç òà÷êå

N (0, 0,−10). (ñëèêà)

2. 6 Èçðà÷óíàòè
˜
D

2·32y−3x

x2−4xy+4y2+1
dxdy, ãäå jå îáëàñò D äàòà ñà D : x− 2y = 0, x− 2y = 1, 2y − 3x− 1 = 0, 2y − 3x− 2 = 0.

3. 6 Èçðà÷óíàòè ìàñó òåëà îäðå¢åíîã ðåëàöèjàìà 4 ≤ x2 + y2 + z2 ≤ 9, z ≥ 0, y ≥ 0 àêî jå ãóñòèíà äàòà ñà

ρ (x, y, z) =
√
x2 + y2. (ñëèêà)

4. 6 Èçðà÷óíàòè
˜
S

1√
3z2+2

dS, ãäå jå S äåî ïîâðøè 2x2 + 2y2 − z2 = 1 êîjè ñå íàëàçè èçìå¢ó ðàâíè z = 0 è z =
√
3. (ñëèêà)

5. a) 2 Èçðà÷óíàòè äóæèíó ëóêà êðèâå x = 1
2
t2, y = 1

2
(t− 1

3
t3), z = 1

2
(t+ 1

3
t3), 0 ≤ t ≤ 1.

b) 2 Èçðà÷óíàòè
˝
G

zdxdydz, ãäå jå G äàòà ñà G : x2 + y2 ≤ 25, 3 ≤ z ≤ 4.

c) 2 Èçðà÷óíàòè çàïðåìèíó òåëà îäðå¢åíîã ðåëàöèjàìà −2 +
√
x2 + y2 ≤ z ≤ 0 . (ñëèêà)


